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Exercice 1 6points)

1.
Soient

zeR,etn eN.Ecrire la formulede Taylor-Lagrange à l'ordre n de la fonction

ye sur l'intervalle
[0, z].

2. En déduire que

Va ER, n EN*

3. On noteun Pour a > 0 fixé. Montrer que la suite (ur)nz1 est convergente et

K=U
déterminer salimite.

Exercice 2 4 points)

Soitf:]0,+oo[> R une fonction convexe.

1. Enoncer le lemmedes trois pentes.

2. On suppose, de plus, que la fonction f est strictement croissante sur ]0,+oof.
Montrerque lim f(r)

=+oo.
+oo

Exercice3 (10points)

tan(r)1. Ecrire le développement limité d'ordre 4 en 0de la fonction t

2. Déterminer le développement limité d'ordre 4 en 0de la fonctionr
tan(r)

3. En déduire le développement asymptotique d'ordre 3en 0dela fonction
tan(z)1

tan(c)
4. Donnerun équivalent simple au voisinage de 0de la fonction a

5. Montrer quelafonction c admetun extremumlocal en 0. Préciser la nature
tan(«)

de cetextremum.
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